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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE Clasa a IX-a (M_1 Mate-info)

Subiectul 1 (20p)
1. Fie trapezul ABCD si punctul E din planul trapezului astfel incat <(BAD)=<t¢(DAE) si «(CDA)=<(EDA). Ardtafi ca

(V)M €[AB], (V)N e[CD] si respectiv Pe[DE], Qe[EA], cu[BM]=[EQ] si [CN]=[EP], mijloacele
segmentelor [MQ], [BE], [CE] si [NP] sunt coliniare.

Solutie:

Daca AB||CD nu exista punctul E. DECI AD || BC .....ccociiiiiiiiiii s 1p
Cu notatiile F,G,H, | mijloacele segmentelor [MQ],[BE],[CE] si [NP] si {R}=ADNBE, {T}=DANCE
Aratam ca FG|| AR.Luam AB=a,AE=e si BM =EQ=x.

Deci MB = gﬁ (1), QE= gﬁ (2) s AR = % (3) (ca bisectoare in ABAE). ..o 4ap
J’_
in ABF E, cu relatia medianei, FG = %(ﬁ + ﬁ) YO 2p

Cum FB=MB+FM si FE=FQ+QE si din (4) avem: %:%(m+m+ﬁg+ﬁ):%(m+ﬁ) (5). ....2p.

X eAB+aAE _ _X(a+e) eAB+aAE

Din (1), (2) si (5) deducem: FG :l(ﬁﬁ + iﬁj = () F TR 2p
2\a e 2 ae 2ae a+e
. x(a+e) = | TT
Luim —_—— =k =FG=kAR adici FG||AR = FGI[AD (7). susuvuvmmmssss 1p
Analog: HI || AD (8). Cum GH ||BC (linie mijlocie) avem GH || AD (9). .ooeoieiiiiiieiieeiee e 2p
Din ultimele trei relatii rezultd ca F,G,H, | SUNt PUNCLE COIINIAIE...........ccueiiieciie e 1p
2. Sa se arate cd pentru X € [0, 7] expresia E(x) = il i v cosix nu depinde de X .
sin cos”
3 3
Solutie:
2sin (x + 7 ; Xj
Expresia se restrange : E(X) = T gy 3p
sin
3
x+ FX 2P 22X e E(X) =2 e 2p

Subiectul al 11-lea (25p)
1. Sa se arate ca, pentru orice pereche (a,b)eR"xR", cel putin una din ecuatiile: bx’+2ax+2a=0,

ax’ —bx+a—2b=0 are radicini reale.

Solutie:
Ap =427 —8aD ..o, 3p
A, =b* =487 +8aD ..o 3p
AL HA, >0 2p
FINALIZAE ..vvevi e e 2p
2. Se considerd sirul (an )nzl cua=a=2sia, ,=7a,-12a, ,, (V) n>2. Aflati X si y reale si demonstrati prin
inductie cia, =x-3"+y-4", (V) neN". Apoi calculati sumaS, =&, +a, +a, +...+a, .
Solutie:
n=1 si n=2 in relatia de recurentd = X =2, ¥ =—1 ..o 6p
a, = 23" — 4". Demonstreaza prin inductie a8, = 23" — 4" ; verificare pentru n=1si N=2.........c.cccovrreirrrrnnn. 2p
Presupun adevarat pentru n si N-Isi aratd @, = 23™ — 4™ s 2p

S, = gak = D (285 = A e 2p

k=1

Cu formula sumei primilor n termeni ai unei progresii geometrice se obtine S, =—— ... 3p



